Wojewodzki Konkurs Przedmiotowy z Matematyki - etap szkolny

Przyktadowe rozwiqzania i propozycja punktacji rozwiqzan

Ustalenia do punktowania zadan otwartych:

1. Jesli uczen przedstawit obok prawidlowej metody bledng i nie dokonat
wyboru zadnej z nich (np. poprzez udzielenie odpowiedzi), to rozwigzanie
traktujemy jako bledne.

2. Jesli uczen przedstawit dwie poprawne metody rozwigzania, z ktorych
jedna zawiera btedy rachunkowe 1 nie dokonal wyboru zadnej z nich (np.
poprzez udzielenie odpowiedzi), to punktujemy droge, ktora nie zawiera
btedow rachunkowych.

3. Poprzez okreslenie ,,obliczyt prawidtowo’ rozumiemy, ze uczen zastosowat
prawidtowa metode i nie popetnit btgdow rachunkowych.

Za rozwigzanie zadania 1, 2, 3 i 4 przyznajemy maksymalnie 2 punkty.

Za rozwiazanie zadania 5, 6 1 7 przyznajemy maksymalnie 4 punkty.
Wymagamy od ucznia zapisania rozwigzania oraz zapisania lub wskazania,
np. przez podkreslenie, odpowiedzi.

Jesli uczen rozwigze zadanie inng metoda, niz zaproponowana

W Propozycjach rozwigzania, na przewodniczagcym komisji spoczywa
obowigzek rozstrzygnigcia jej prawidlowosci 1 spojnosci.

W tabeli punktowania zapisano znak *), ktory rozumiemy w ten sposob, ze jesli
uczen dociera do danego poziomu z bledami rachunkowymi, przyznajemy o 1
punkt mniej.
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Zadanie 1 (2 punkty)

Rozwigzujgc zadanie uczen ma do pokonania dwie trudnosci :

e Ujednolicenie jednostek.
e Obliczenie skali mapy.

Propozycje rozwiazania za pomocg wielkos$ci proporcjonalnych

Dhlugos¢ odcinka na mapie

Odleglos¢ w terenie

5mm % km
25 mm 1 km
25 mm 1000000 mm
1 mm 40000 mm
Podanie odpowiedzi : Skala tej mapy wynosi 1 : 40000.
lub
Dlugosc¢ odcinka na mapie Odleglos$¢ w terenie
5 mm % km
25 mm 1 km
100 mm 40 km
100 mm 4000000 mm
1 mm 40000 mm
Podanie odpowiedzi : Skala tej mapy wynosi 1 : 40000.
Punktacja
pkt | Poziom zaawansowania rozwigzania
0 Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore §wiadczg o tym, ze nie zrozumiat
zadania.
lub
Rozwigzuje zadanie popelniajac btedy rachunkowe.
1 Uczen poprawnie uktada proporcj¢ 1 ujednolica jednostki.
lub

Uczen podaje prawidtowa odpowiedz, nie uzasadniajac jej.

2 Uczen prawidlowo oblicza skale mapy.
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Zadanie 2 (2 punkty)

Rozwigzujgc zadanie uczen wstawia nawiasy w taki sposéb, aby wynikiem

dziatania byta podana liczba.

Przykladowe rozwiazanie:

a) 8-(5-12):4-2=5 b) 9-(5-3)°-3-4=24
pkt | Poziom zaawansowania rozwigzania
0 Uczen podaje zte odpowiedzi.
1 Uczen prawidlowo wstawia nawiasy w jednym z dzialan.
2 Uczen prawidlowo wstawia nawiasy w obu dziataniach.

Zadanie 3 (2 punkty)

Rozwigzujgc zadanie uczen ma do pokonania dwie trudnosci :

e Dobranie odpowiedniej metody rozwigzania zadania.

e Obliczenie wieku Moniki.

Propozycje rozwiazania

Propozycja 1 Propozycja 2 Propozycja 3
Przedstawienie tresci zadania za Oznaczenie Oznaczenie
pomoca grafu, np. niewiadomej niewiadomej

- 25 + % + %k

symbolem, np.O

Ulozenie zaleznosci

X — wiek Moniki
Ulozenie rOwnania

O OOOD=63|2,5-x+2-x=63
Obliczenie wartosci | Rozwiazanie
s niewiadomej rOéwnania
Obliczenie wieku Moniki © =63:45 4,5 -x =63
63:4,5=14 O=u x =14
Podanie odpowiedzi: Monika ma 14 lat.
pkt | Poziom zaawansowania rozwigzania
0 Uczen podaje tylko odpowiedz lub wykonuje przypadkowe dziatania, ktore
Swiadczg o tym, Ze nie zrozumial zadania.
1 Uczen w prawidlowy sposob przedstawi graficznie zalezno$¢ zgodnie z trescig

zadania (Propozycja 1 lub 2)
lub

Uczen prawidlowo utozy rownanie (propozycja 3)..

2 Uczen poprawnie obliczy wiek Moniki.
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Zadanie 4 (2 punkty)

Rozwiazujgc zadanie uczen ma do pokonania dwie trudnosci :
e Obliczenie ceny roweru po obnizce.
e Obliczenie ceny roweru po podwyzce.

Propozycje rozwigzania

Propozycja 1l
Obliczenie kwoty obnizki Obliczenie kwoty podwyzki
1750 zt —100% 1225 7zt — 100%

175 zt — 10% 122,50 zt — 10%

525 zt — 30% 367,50 zt —30%
Obliczenie ceny roweru po obnizce Obliczenie ceny roweru po podwyzce
1750 zt — 525 zt = 1225 zk 1225 zt + 367,50 zt = 1592,50 zt
Propozycja 2

Obliczenie kwoty obnizki

30% z 1750 zt, to 0,3 - 1750 zt = 525 zt.
Obliczenie ceny roweru po obnizce

1750 zt — 525 zt = 1225 zt.

Obliczenie kwoty podwyzki

30% z 1225 7z, t0 0,3 - 1225 zt = 367,50 zi.
Obliczenie ceny roweru po podwyzce
1225 7+ +367,50 zt = 1592,50 z1.

Propozycja 3

Obliczenie ceny roweru po obnizce
0,7 - 1750 zt = 1225 zl.

Obliczenie ceny roweru po podwyzce
1,3 - 1225 zt = 1592,50 zt.

Podanie odpowiedzi: Jesienia rower kosztowal 1225 zl, a wiosng 1592,50 zl.

pkt | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen podaje tylko odpowiedz lub wykonuje przypadkowe dziatania, ktore
Swiadczg o tym, zZe nie zrozumial zadania.

1 Uczen poprawnie oblicza cene roweru po obnizce.
lub

Uczen oblicza ceng¢ roweru po obnizce, a nastepnie po podwyzce stosujac
poprawng metodg lecz popetnia btad rachunkowy 1 wykonuje dalsze obliczenia
konsekwentnie do popetnionego btedu rachunkowego.

2*) | Uczen poprawnie oblicza ceng roweru po podwyzce.
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Zadanie 5 (4 punkty)
Rozwigzujgc zadanie uczen ma do pokonania dwie trudnosci :
¢ Obliczenie pol poszczegolnych trojkatow.
e Obliczenie polazamalowanej figury.
Rozwiazanie
Obliczenie pol wiekszych trojkatow:

P,=P,==-6cm-7cm=21cm?
2

Obliczenie pola matego trojkata P3= % -6 cm-2cm=6cm’.
Obliczenie pola zacieniowanej figury

P,+ P,—P3=21cm*+ 21cm® + 6 cm” = 36 cm”.

Podanie odpowiedzi: Pole zacieniowanej figury wynosi 36 cm®.

pkt | Poziom zaawansowania rozwigzania

0 Uczen podaje tylko odpowiedz lub wykonuje przypadkowe dziatania, ktore
Swiadczg 0 tym, ze nie zrozumial zadania.

1 Uczen prawidtowo oblicza pole jednego z trojkatow.

2 Uczen prawidlowo oblicza pole duzych trojkatéw rozwartokatnych i matego
trojkata.

3 Uczen oblicza poprawng metodg pole zacieniowanej figury, lecz popetnit btad
rachunkowy w obliczaniu jednego z pdl trojkatow i wykonuje obliczenia
konsekwentnie do popetnionych btedow.

lub

Uczen oblicza poprawng metodg pole zacieniowanej figury, lecz popeinia btad
rachunkowy w dodawaniu lub odejmowaniu.

4 Uczen prawidlowo oblicza pole zacieniowanej figury.

Zadanie 6 (4 punkty)
Propozycje rozwigzania

Propozycja l

Przedstawienie tresci zadania graficznie.

L
N

b — dlugos$¢ warkoczyka Basi

Z — dhugos¢ warkoczyka Zosi o 12 cm krotszego od warkoczyka Basi
Obliczenie na podstawie rysunku dtugosci warkoczykow

Zosi : 12 cm + 18 cm =30 cm, Basi : 30 cm + 12 cm = 42 cm.

Podanie odpowiedzi: Warkoczyk Basi ma dlugos¢ 42 cm, a warkoczyki Zosi

majq po 30 cm.
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Propozycja 2

Dhugosé Dhugos¢ warkoczyka Zosi Suma dtugosci | Suma dhugosci
warkoczyka bedaca dlugoscig warkoczyka | warkoczykow | warkoczykow Zosi
Basi Basi pomniejszong o 12cm Zosi pomniejszona o 18cm

22 10 20 2

30 18 36 18

40 28 56 38

50 38 76 58

41 29 58 40

42 30 60 42

Uzasadnienie

Suma dtugosci warkoczykow Zosi musi by¢ liczbg wieksza od 18 cm, a dtugo$¢ warkoczyka
Basi liczbg wigksza od 12 cm.

Dla dtugosci warkoczyka Basi mniejszej od 40 cm suma dtugosci warkoczykow Zosi
pomniejszona o0 18cm jest liczbg zbyt mata, a dla dhugosci warkoczyka Basi réwnej 50 cm
suma dtugosci warkoczykow Zosi pomniejszona o 18 ¢cm jest liczba zbyt duza. Poprawnego
rozwigzania nalezy wigc szuka¢ pomiedzy liczbami 40, a 50. Warunki zadania spetnione sg ,
gdy dhugos¢ warkoczyka Basi jest rtowna 42 cm.

Podanie odpowiedzi: Warkoczyk Basi ma dlugos¢ 42 cm, a warkoczyki Zosi
maja po 30 cm.

Propozycja 3

Oznaczenie niewiadomej:

b - dlugos$¢ warkoczyka Basi.
Ulozenie réwnania:
b+18=2-(b-12).

Rozwigzanie rOwnania:

b =42cm.

Obliczenie dtugosci warkoczyka Zosi:
42 cm—12 cm =30 cm.

Podanie odpowiedzi: Warkoczyk Basi ma dlugos¢ 42 cm, a warkoczyki Zosi
maja po 30 cm.
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pkt

Poziom zaawansowania rozwigzania

Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore S$wiadczg o tym, ze nie zrozumiat
zadania.

Uczen poprawnie przedstawi graficzng interpretacj¢ zadania.

lub

Uczen podaje tylko poprawng odpowiedz.

lub

Uczen prawidtowo podejmuje probe rozwigzania zadania — przyjmuje niepoprawng
dhlugo$¢ warkoczykow Basi 1 Zosi 1 sprawdza dla podanych liczb wszystkie warunki
zadania.

Uczen prawidlowo oblicza, na podstawie interpretacji graficznej zadania, dhugosé
warkoczyka Basi lub Zosi.

lub
Uczen prawidlowo wyznacza dtugo$¢ warkoczykow metoda préb i bledow,
podejmuje trzy proby podania rozwigzania, podaje prawidlowg dlugos¢ warkoczykow
Basi i Zosi, lecz nie uzasadnia wyboru i nie sprawdza dla podanych liczb warunkow
zadania.

lub

Uczen prawidlowo oznacza niewiadomg i1 poprawnie uktada rOwnanie (propozycja 3).

Uczen prawidtowo oblicza, na podstawie interpretacji graficznej zadania, dtugos¢
warkoczyka Basi lub Zosi.

lub

Uczen oblicza dlugo$¢ warkoczykow Basi 1 Zosi, lecz popelnia btad rachunkowy.
lub

Uczen prawidlowo rozwigzuje rownanie i poprawnie oblicza dlugo$¢ warkoczyka
Basi lub Zosi.

lub

Uczen prawidtowo wyznacza dtugos¢ warkoczykow metodq prob i bledow,
podejmuje trzy proby podania rozwigzania, podaje prawidlowag dlugos¢ warkoczykow
Basi i Zosi oraz uzasadnia swéj wybér i sprawdza dla podanych liczb warunki
zadania.

Uczen poprawnie oblicza dlugos¢ warkoczykow Basi 1 Zosi.
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Zadanie 7 (4 punkty)

Rozwiazujgc zadanie uczen ma do pokonania dwie trudnosci :

e Matematyzacja sytuacji opisanej w zadaniu.
e Obliczenie liczby harcerzy i harcerek.

Propozycje rozwigzania

Propozycja 1
3 .. .
Liczba harcerzy 5 liczby Liczba .harcerek 1 liczby harcerek
harcerzy (98 —liczba harcerzy) |3
> 3 93 31
10 6 88 B8
15 9 83 8
3
20 12 78 29
25 15 73 =
30 18 68 %
35 21 63 21

Uzasadnienie

Liczba harcerzy musi by¢ liczbg podzielng przez 5. Sprawdzamy warunki zadania dla
wielokrotnosci liczby 5. Liczba harcerek musi by¢ liczba podzielng przez 3, a § liczby

harcerek liczbg rowng % liczby harcerzy. Warunki te spelnione sg, gdy liczba harcerek

wynosi 63, a liczba harcerzy 35. Widzimy, ze jesli liczba harcerzy ro$nie, wzrasta tez %

liczby harcerzy, a maleje liczba harcerek i co za tym idzie § liczby harcerek. Liczba
harcerzy i harcerek jest liczbg naturalna, jest to wiec jedyne mozliwe rozwigzanie.

Podanie odpowiedzi: W druzynie sa 63 harcerki i 35 harcerzy.
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Propozycja 2

0,6 chl | 1,2 chi

I 2
7 dz 3 dzx

% liczby harcerek = 0,6 liczby harcerzy, to oznacza, ze

liczba wszystkich harcerek = 1,8 liczby harcerzy,

poniewaz

liczba harcerzy + liczba harcerek = liczba cztonkow druzyny, wiec
liczba harcerzy + 1,8 liczba harcerzy = liczba cztonkéw druzyny,
2,8 liczby harcerzy = 98

liczba harcerzy = 35 liczba harcerek 98 — 35 = 63

Podanie odpowiedzi: W druzynie sa 63 harcerki i 35 harcerzy.

Propozycja 3

Oznaczenie niewiadomej:
X — liczba harcerek.
Uzaleznienie liczby harcerzy od liczby harcerek:

5 i
5 X— liczba harcerzy.
Ulozenie rOwnania;:

5
X+o-X= 98.
Rozwigzanie rOwnania:
X = 63.

Obliczenie liczby harcerzy9E - 63 = 35.

Podanie odpowiedzi: W druzynie s3 63 harcerki i 35 harcerzy.
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pkt

Poziom zaawansowania rozwigzania

Uczen wykonuje przypadkowe dziatania, ktore $wiadczg o tym, Ze nie zrozumiat
zadania.

Uczen 0znacza liczbg harcerzy i w prawidlowy sposob uzaleznia od niej liczbe
harcerek lub odwrotnie (liczba wszystkich harcerek = 1,8 liczby harcerzy lub

liczba wszystkich harcerzy = 95 liczby harcerek)

lub

Uczen podaje tylko poprawng odpowiedz.

lub

Uczen prawidlowo podejmuje probe rozwigzania zadania — przyjmuje niepoprawng
liczbe harcerzy 1 harcerek i sprawdza dla podanych liczb wszystkie warunki
zadania.

Uczen uktada rownanie z jedng niewiadomg zgodnie z treécig zadania. ( Propozycja
2 lub 3).

lub

Uczen prawidtowo podejmuje dwie proby rozwigzania zadania — przyjmuje
niepoprawng liczb¢ harcerzy i harcerek i sprawdza dla podanych liczb wszystkie
warunki zadania.

lub

Uczen prawidlowo oblicza liczbe harcerzy i harcerek metoda préb i bledéw,
podejmuje trzy proby podania rozwigzania, podaje prawidtowa liczbe¢ harcerzy 1
harcerek, lecz nie uzasadnia wyboru i nie sprawdza dla tych liczb warunkéow
podanych w zadaniu.

lub

Uczen rozwigzuje rownanie poprawng metodg lecz popelinia btad rachunkowy w
wyniku ktérego otrzymuje liczbe harcerek lub harcerzy nie bedaca liczbg catkowita
I pomimo popetnionych btedow rachunkowych konsekwentnie wykonuje dalsze
obliczenia.

Uczen rozwigzuje rownanie poprawng metodg lecz popelnia btad rachunkowy oraz
oblicza liczbe harcerek i harcerzy konsekwentnie do popetnionych btedow
rachunkowych.

lub

Uczen rozwigzuje rOwnanie poprawnie i na tym poprzestaje.

Uczen prawidlowo oblicza liczbe harcerek i harcerzy ( Propozycja 2 lub 3).

lub

Uczen prawidtowg metodg oblicza liczbe harcerzy i harcerek metoda prob i bledéw,
podejmuje co najmniegj trzy proby podania rozwigzania, podaje prawidtowa liczbe
harcerzy i harcerek oraz uzasadnia swoj wybér i sprawdza dla podanych liczb czy
spelniaja warunki zadania.
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